
第二章  极限与连续

2.1 极限的概念



一 数列极限的定义

《九章算术》:割圆术：

       “割之弥细，所失弥少，割
之又割，以至于不可割，则与
圆周合体而无所失矣”

                                           ——刘徽

概念的引入



正六边形的面积

正十二边形的面积

正              形的面积



思考：

 



数列的概念：

数列中的每一个数叫做数列的项，第n项   叫做
数列的一般项或通项.



数列
例如：

通项

数列1

数列2

数列3

数列4



数列的极限：

问题:当    无限增大时,     是否无限接近于某一确定的
数值?如果是,如何确定?

通过观察:

当n无限增大时,

无限接近于0.

观察数列2和数列4 当 时的变化趋势.

无限接近于1.



数列极限的定义：



（1）对于数列：

（2）对于数列：

其极限为0

其极限1

例：

当n无限增大时,

无限接近于0， 记作：

当n无限增大时,

无限接近于1. 记作：



（3）对于数列： 当n无限增大时,

也无限增大，极限不存在。

故数列 发散。

思考：数列

收敛还是发散？为什么？



观察下列数列的极限：

练习：



二 函数极限的定义

从图中观察到，

时,当

 无限接近 2.



定义1：

注意：



显然有，



例

解

7
即



右极限：

左极限：



例：

解：



当 x 无限变大,

趋于 1. 



定义2：



这时记作

一个常用的结论：



例： 

解： 

 

所以           不存在。          



例： 

解： 

 

所以                   不存在。          


